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A - Căn bậc hai

1. Định nghĩa: Căn bậc hai của số a không âm là số x sao cho x2 = a.

2. Ký hiệu:  a > 0: a : Căn bậc hai của số a

  a : Căn bậc hai âm của số a

 a = 0: 0 0

3. Chú ý: Với a  0:   2 2( a ) ( a ) a

4. Căn bậc hai số học:

 Với a  0: số a được gọi là CBHSH của a

 Phép khi phương là phép toán tìm CBHSH của số a không âm.

5. So sánh các CBHSH: Với a  0, b  0:   a b a b

1.1 Điền vào ô trống trong bảng sau:

x 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20

x2

1.2 Tìm căn bậc hai số học rồi suy ra căn bậc hai của các số sau:

a) 121 b) 144 c) 169 d) 225

e) 256 f) 324 g) 361 h) 400

i) 0,01 j) 0,04 k) 0,49 l) 0,64

m) 0,25 n) 0,81 o) 0,09 p) 0,16

1.3 Tính:
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a) 0,09 b) 16 c) 0,25. 0,16 d) ( 4).( 25) 

e)
25
4 f)

0405
166
,

g) 490360 ,, 

1.4 Trong các số sau, số nào có căn bậc hai:

a) 5 b) 1,5 c)  0,1 d) 9

1.5 Trong các biểu thức sau, biểu thức nào có căn bậc hai:

a) (x – 4)(x – 6) + 1 b) (3 – x)(x – 5) – 4

c)  x2+ 6x – 9 d)  5x2 + 8x – 4

e) x(x – 1)(x + 1)(x + 2) + 1 f) x2 + 20x + 101

1.6 So sánh hai số sau (không dùng máy tính):

a) 1 và 2 b) 2 và 3 c) 6 và 41

d) 7 và 47 e) 2 và 12  f) 1 và 3  1

g) 2 31 và 10 h) 3 và 12 i) 5 và  29

j) 2 5 và 19 k) 3 và 2 l) 32 và 23

m) 2 + 6 và 5 n) 7 – 2 2 và 4 o) 15 + 8 và 7

p) 1437  và 6– 15 q) 12617  và 99

1.7 Dùng kí hiệu viết nghiệm của các phương trình đưới đây, sau đó dùng máy tính

để tính chính xác nghiệm với 3 chữ số thập phân.

a) x2 = 2 b) x2 = 3 c) x2 = 3,5 d) x2 = 4,12

e) x2 = 5 f) x2 = 6 g) x2 = 2,5 h) x2 = 5

1.8 Giải các phương trình sau:

a) x2 = 25 b) x2 = 30,25 c) x2 = 5
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d) x2 – 3 = 2 e) x2  5 = 0 f) x2 + 5 = 2

g) x2 = 3 h) 2x2+3 2 =2 3 i) (x – 1)2 = 1 9
16

j) x2 = (1 – 3 )2 k) x2 = 27 – 10 2 l) x2 + 2x =3 –2 3

1.9 Giải phương trình:

a) x = 3 b) x = 5 c) x = 0 d) x = 2

1.10 Trong các số: 27)( , 27)( , 27 ,  27)( thì số nào là căn bậc hai số học của

49 ?

1.11 Cho hai số dương a và b. Chứng minh rằng:

a) Nếu a > b thì ba  b) Nếu ba  thì a > b

1.12 Cho số dương a. Chứng minh rằng:

a) Nếu a > 1 thì a > 1 b) Nếu a < 1 thì a < 1

1.13 Cho số dương a. Chứng minh rằng:

a) Nếu a > 1 thì a > a b) Nếu a < 1 thì a < a
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1.   a b b a

2.
 

  

a b
a c

b c

3.     a b a c b c (cộng 2 vế với c)

     a c b a b c (cộng 2 vế với – c)

 a b a b 0    (cộng 2 vế với – b)

 a b a b 0    (cộng 2 vế với – b)

4.
a b

a c b d
c d
 

    

5. a b a.c b.c   (nếu c > 0: giữ nguyên chiều)

a b a.c b.c   (nếu c < 0: đổi chiều)

6.
a b 0

a.c b.d
c d 0
  

   

7. n n *a b 0 a b ( n )    

8.
1 1a b 0
a b

   

Một số tính chất bất đẳng
thức

B - Căn thức bậc hai. Hằng đẳng thức 2A A

1. Căn thức bậc hai:

 Nếu A là một biểu thức đại số thì A gọi là căn thức bậc

hai của A.

A được gọi là biểu thức lấy căn hay biểu thức dưới dấu

căn.

 A các định (có nghĩa) khi A  0

Chú ý:

a) Điều kiện có nghĩa của một số biểu thức:

 A(x) là một đa thức A(x) luôn có nghĩa.

 A( x )
B( x )

có nghĩa  B(x)  0
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 A( x ) có nghĩa  A(x)  0

 1
A( x )

có nghĩa  A(x) > 0

b) Với M > 0, ta có:

 2 2X M X M M X M      

 2 2X M X M X M      hoặc X M

2. Hằng đẳng thức 2( A ) A

 Định lí: Với mọi số a, ta có: 
   

2 a khi a 0
a a

a khi a 0

 Chú ý: Tổng quát, với A là một biểu thức đại số, ta cũng

có:


   

2 A khi A 0
A A

A khi A 0

1.14 Tìm x để biểu thức sau có nghĩa:

1. a) 3x2  b) x5

c) 7x3  d) 7x3 

e)
3
x f) x5

g) x4  h) 2x1

i)
6x

5
2 
 j) 2x

2

k)
x1

1


l)
3x

4


m) 2x4 n) 2x3

o) 1x2x2  P) 2x 2x 1  

2. a) 5x4x2  b) 2x 2x 2 
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c)
2

1
4x 12x 9 

d)
1xx

1
2 

e)
15x8x

1
2 

f)
20x7x3

1
2 

3. a) 9x3x 2  b)
5x

12x




c) x25
9x

2
2 


d) x84x2 

e) 2x9
1x
x4



 f) 2x24x2 

4. a) ))(( 3x1x  b)
3x

4


c)
x5
x2


 d) x 1

x 2



1.15 Tính

a) 5 42)( b)  4 63)(

c) 5 85)( d) 24040 ),(, 

e) 210 ),( f) 230 ),(

g) 231 ),( h) 2 42)( + 3 82)(

1.16 Chứng minh rằng:

a) 225549 )(  b) 25549 

c) 2747823 )(  d) 17 12 2 2 2 3  

1.17 Rút gọn biểu thức:

1. a) 2(4 3 2) b) 2(2 5)
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c) 224 )(  d) 23232 )( 

e) 232 )(  f) 252 )( 

g) 22 2313 )()(  h) 22 1552 )()( 

2. a) 6 2 5 b) 7 4 3

c) 12 6 3 d) 17 12 2

e) 22 12 2 f) 10 4 6

g)
5526

26112



 h)
53

53

53

53










3. a) 3324  b) 232611 

c) 2462611  d) 34133611 

e) 381943  )( f)
2
74728 



g)
5526

26112



 h)
53

53

53

53










4. a) 32426  b) 3413326 

c) 34710483  d) 23 6 10 4 3 2 2  

5. a)
5x
5x2


 b)

2x
2x22x

2

2




1.18 Rút gọn biểu thức sau (loại bỏ dấu căn và dấu trị tuyệt đối):

1. a) x2x9 2  với x < 0 b) 2x2 với x  0
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c) 22x3 )(  với x < 2 d) 2x2  5x với x < 0

e) x3x25 2  với x  0 f) 24 x3x9  với x bất kỳ

g) 2xx8164x  với x > 4

2. a) A = a2a4a41 2  b) B = 1x29x12x4 2 

c) C =
25x10x

x5
2 

 d) D =
1x2x

1x1x
2

2




 )(

e) E =
3x

9x6x2


 f) F = 16x8xx 242 

1.19 Chứng tỏ: 22x24x22x )(  với x  2

Áp dụng rút gọn biểu thức sau:

4x22x4x22x  với x  2

1.20 Rút gọn biểu thức sau (loại bỏ dấu căn và dấu trị tuyệt đối):

a) 4x4x  với x  4

b) 3x22x  với x  3

c) 1x2x1x2x  với x  1

d) x 2 x 1 x 2 x 1     với x  0

1.21 Với giá trị nào của a và b thì:

a)
ab

1

bab2a

1
22 



? b) )()( b1a1b2ba 22  ?

1.22 So sánh hai số sau (không dùng máy tính):

a) 9 và 6 + 2 2 b) 2 + 3 và 3
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c) 16 và 9 + 4 5 d) 311  và 2

1.23 Rút gọn rồi tính giá trị của biểu thức:

a) 2A 9x 12x 4 1 3x     tại 1x
3



b) 2B 2x 6x 2 9   tại x 3 2

1.24 Giải phương trình:

a) 2x9 = 2x + 1 b) 7x4 

c) 1x39x6x2  d) 7x2 

e) 8x2  f) 5x4x41 2 

g) 9x4  h) 2(x 2) 2x 1  

i) 2x 6x 9 5   j) 24x 12x 9 x 3   

k) 2 24x 4x 1 x 2x 1     l) 2 24x 12x 9 9x 24x 16    

1.25 Phân tích thành hân tử:

a) x2 – 7 b) x2  3 c) x2 – 2 13 x + 13

d) x2 – 3 e) x2 – 2 2 x + 2 f) x2 + 2 5 x + 5

1.26 Với n là số tự nhiên, chứng minh:

2222 n1nn1n  )()(

Viết đẳng thức trên khi n là 1; 2; 3; 4; 5; 6; 7.

1.27 Cho ba số a, b, c khác 0 và a + b + c = 0. Chứng minh rằng:

2 2 2

1 1 1 1 1 1
a b c a b c
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1.28 Tính:
2

2
2

2013 20131 2013
2014 2014

   .

1.29 Chứng minh bất đẳng thức Côsi (Cauchy):

x + y  2 xy

Dấu “ = ” xảy ra khi nào ?

Áp dụng: Chứng minh rằng với x, y, z là các số dương, ta có:

zx
1

yz
1

xy
1

z
1

y
1

x
1



C - Khai phương một tích. Nhân các căn thức bậc hai.

D - Khai phương một thương. C hia các căn thức bậc hai

1. Với A  0, B  0: AB A B

2. Với A  0, B > 0: 
A A
B B

1.30 Tính:

1. a) 64090 ., b) 24 72 ).( c) 360112 .,

d) 42 32 . e) 8045. f) 4875.

g) 4690 ,. h) 41452 ,.,

2. a) 637. b) 483052 .., c) 4640 ,.,

d) 51572 ,.., e) 4010 . f) 455.

g) 1352 . h) 162.2

3. a) 22 1213  b) 22 817  c) 22 108117 

d) 22 312313  e) 22 2386 ,,  f) 22 218821 ,, 

g) 2562751095146 22 .,, 
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4. a) 3232  . b) 32233223  .

c) 22323 )(  d) )).(( 321321 

5. a)
169
9 b)

144
25 c)

16
91

d)
81
72 e) 00250, f) 91663 ,.,

6. a)
18
2 b)

735
15 c)

500
12500

d)
53

5

32

6

.
e)

23
2300 f)

50
512
,
,

7. a) 010
9
45

16
91 ,.. b)

164
124165 22 

c) 22

22

384457
76149


 d) 40441211441 ,.,,., 

8. a)
3

35273122  b)
2

85032 

1.31 Tính:

Với m, n > 0 thỏa m + n = A và m . n = B
ta có: 2)nm(n.m2nmB2A 

1. a) 5261528  b) 1821972217 

c) 24932212  d) 549180229 

e) 27474  f) 23116116 

g) 8 2 15 7 2 10   h) 10 2 21 9 2 14  
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i) 8 3 7 4 7   j) 5 21 5 21  

k) 9 3 5 9 3 5   l) ( 10 2) 4 6 2 5  

2. a) ))(( 3413324  b) 232623  ))((

c) 5321053  ))(( d) 154610154  ))((

e) 532154154 

f) 22222284  ..

g) )).().(( 21232123245 

h) 2 3. 2 2 3 . 2 2 2 3 . 2 2 2 3        

3*. A 7 5 2 7 4 1     ĐS: 2( 7 1)A
2




5B 4 3 6 3 15 3
2

      ĐS: 6B
2



C 1 2 5 5 11 5 2     ĐS: 2( 5 1)C
2




1 2 27 2 38 5 3 2D
3 2 4

   



ĐS: D 1

E 5 2 2 2 2 2 1 2 1       
 

ĐS: E 2

1.32 Phân tích thành tích số:

a) 6321  b) 3310556 

1.33 Rút gọn biểu thức sau (loại bỏ dấu căn và dấu trị tuyệt đối):
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1. a) 2x360, với x < 0 b) 24 )x3(x  với x  3

c) 2x14827 )(.  với x > 1 d) 24 yxx
yx

1 )(. 


a, b > 0

e) 23x4 ).(  với x  3 f) 22x9 ).(  với x < 2

g) 22 )1x.(x  với x > 0 h) 22 1xx )(  với x < 0

i)
8
x3

3
x2 . với x  0 j)

x
52x13 với x > 0

k) x3x45.x5  với x bất kỳ l) 22 x18020x3 .,)(  , x

2. a)
y7

y63 3

với y > 0 b)
5

3

x3

x48 với x > 0

c)
m20
mn45 2

với m > 0, n > 0 d)
66

64

yx128

yx16 với x < 0 và y  0

e) 4

2

y
x

y
x
 với x > 0, y  0 f) 2

4
2

y4
xy2  với y < 0

g) 6

2

y
x25xy5  với x < 0, y > 0 h) 84

33

yx
16yx20 , với x  0, y  0

i) 42
2

yx
3xy  với x < 0, y  0j)

48
3x27 2)(  với x > 3

k) 2yx
xyyx

)(
)(


 với x < y, y < 0

l) 2

2

y
x4x129  với x >1,5 và y<0

1.34 Chứng minh:

a) 13232  )()( b) 8179179  .
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c) ( 2014 2013) . ( 2014 2013) =1

d) 9622212322 2  )()(

1.35 Rút gọn các biểu thức sau:

1. a)
2832
146


 b)

432
168632




2. a)
1x2x
1x2x


 với x  0 b) 4

2

1x
1y2y

1y
1x

)(
)(





 ,x1,y1,y>0

1.36 Rút gọn rồi tính giá trị của các biểu thức sau:

1. a) 22x9x614 )(  tại x = 2

b) )( b44ba9 22  tại a = 2, b = 3

2. a)
2x
x2x8x4
23




 tại x = 2

b)
3x
1x

x3
2x 2

2

4








)(
)( (với x < 3) tại x = 0,5

1.37 So sánh hai số sau (không dùng máy tính):

a) 2 + 3 và 10 b) 3 + 2và 62 

c) 16 và 1715. d) 8 và 15 + 17

1.38 So sánh 2012 2014 và 2. 2013

1.39 Giải phương trình:

1. a) 8x16  b) 5x4 

c) 061x2x4 2  )( d) 21x1x9  )(
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e) 35x  f) 210x 

g) 51x2  h) 12x54 

2. a) 5xx4 2  b) 1x23x 2  )(

c) 6x3  d) 211x7  )(

3. a) 050x2 . b) 08x2 

1.40 Giải các phương trình:

a) 2
1x
3x2



 và 2

1x
3x2



 b) 3

1x
3x4



 và 3

1x
3x4





1.41 Cho hai biểu thức: 3x2xA  . và ))(( 3x2xB 

a) Tìm x để A có nghĩa. Tìm x để B có nghĩa.

b) Với giá trị nào của x thì B có nghĩa còn A không có nghĩa.

c) Với giá trị nào của x thì A = B.

1.42 Cho hai biểu thức: và
3x
3x2A





3x
3x2B




 .

a) Tìm x để A có nghĩa. Tìm x để B có nghĩa.

b) Với giá trị nào của x thì B có nghĩa còn A không có nghĩa.

c) Với giá trị nào của x thì A = B.

1.43 Cho
2
51bvaø

2
51a 




 . Tính a2 + b2 và a5 + a5.

1.44 Cho 52104bvaø52104a  .

Tính a2 + b2 và ab. Suy ra giá trị của a + b.

1.45 Thực hiện phép tính:
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a) A 12 3 7 12 3 7   

b) 7 5 7 5B 3 2 2
7 11

  
  



c) C 8 2 10 2 5 8 2 10 2 5     

1.46 Rút gọn rồi tính giá trị của biểu thức sau:

2A 10a 12a 10 36   với x = 2 5x
5 2

 

1.47 Cho hai số a và b với a > 0, b > 0. Chứng minh: baba  .

Áp dụng: So sánh 925  và 925 

1.48 Cho hai số a và b với a > b > 0. Chứng minh: baba  .

Áp dụng: So sánh 925  và 925 

1.49 Với n là số tự nhiên, chứng minh:

  11n21n2n1n 222
 )()(

Viết đẳng thức trên khi n là 1; 2; 3; 4.

1.50 Cho hai số a  0, b  0. Chứng minh:

a) a b ab
2


 b)
2

ba
2
ba 




1.51 Chứng minh:

a) 3 là số vô tỉ. b) 5 2 và 3 + 2 đều là số vô tỉ.

1.52 Giải các bất phương trình sau và biểu diễn nghiệm trên trục số:

a) 2x  b) 3x 
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E - Biến đổi đơn giản căn thức bậc hai

1. Đưa thừa số ra ngoài dấu căn:

   
 

2 A B khi A 0
A B A B ( B 0 )

A B khi A 0

2. Đưa thừa số vào trong dấu căn:

 Với A  0, ta có:  2A B A B ( B 0 )

 Với A < 0, ta có:   2A B A B ( B 0 )

3. Khử mẫu của biểu thức dưới dấu căn:

 2

A A.B A.B
B B B

với A.B  0, B  0

4. Trục căn thức ở mẫu:

 Phân tích tử và mẫu thành nhân tử tồi rút gọn cho nhân tử

chung chứa căn thức (nếu có).

 Trường hợp mẫu là biểu thức dạng tích các căn thức và các

số:

  
A A C ( B 0;C 0 )

B.CB C

 Nếu mẫu là một biểu thức dạng tổng có chứa căn, nhân tử

và mẫu với biểu thức liên hợp của mẫu:

 
 2

C C( A B )
A BA B

 với A  0 , A  B2

 


C C( A B )
A BA B
 với A  0, B  0, A  B2

1.53 Đưa nhân tử ra ngoài dấu căn:

1. a) 54 b) 108

c) 0,1 20000 d)  0,05 28800

2. a) 2x7 với x>0 b) 4y48
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c) 3x25 với x > 0 d) 2y8 với y > 0

Đưa nhân tử vào trong dấu căn:

1. a) 53 b) 25

c) 22 d) 23

2. a) xy
3
2

 b) 5x với x  0

c) 13x với x < 0 d)
x
2x với x > 0

1.54 So sánh hai số sau (không dùng máy tính):

a) 33 và 12 b) 20 và 53

c) 54
3
1 và 150

5
1 d) 6

2
1 và

2
16

e)
2573

5


và
13
3 f) 2829vaø2930 

g) 2012 2014 và 2 2013

h) 2014 2013 và 2013 2012

1.55 Sắp xếp theo thứ tự tăng dần:

a) 2 5 , 62 , 29 , 53 b) 3 6 , 3 3 , 4 7 , 142

1.56 Rút gọn các biểu thức sau:

1. a) 3004875  b) 8507298 ,

c) a49a16a9  (a  0) d) b b b 160 2 40 3 90 (b0)

2. a) 5032218423  b) 108752274485 
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c) 454803202125  d) 1121753632282 

3. a) 603532  )( b) 25055225  )(

c) 212771228  )( d) 22311111899  )(

4. a) 2 40 12 2 75 3 5 48  b) 2 80 3 2 5 3 3 20 3 

5. a) ))(( xx1x1  b) ))(( 4x2x2x 

c) ))(( xyyxyx  d) ))(( yxyxyx 2 

6. a) ))(( x2xx2x4  b) ))(( y2x3yx2 

7. a) 22 x21x5
1x2

2 )( 


với x > 0,5

b)
2
yx3

yx
2 2

22
)( 


với x, y > 0 và x  y

1.57 Rút gọn các biểu thức sau:

a) 1 15 20 5
5 2
  b) 1 4,5 12,5

2
 

c) 20 45 3 18 72   d) 20 45 3 18 72  

e)  26 5 120  f) 1 272 5 4,5 2 2 27
3 3

  

g)  28 2 3 7 7 84   h) 1 148 2 75 54 5 1
2 3

  

1.58 Rút gọn các biểu thức sau (biết a > 0, b > 0):

a) a92ab362a253a5 23 

b) ba81b5ab9ab2ba123ab64 3333 
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c) 3a300
5
2

a2
5,13aa75a32 

1.59 Thực hiện các phép tính sau:

1. a)
3424
64213


 b)

21217

223



 c)
3363
31269




d)
25
245


 e)

2353

25



 f)
526

343




2. a)
2
32A 

 b)
2
356B 

 c)
230

158C





3. a)
452
525

13
515






 b)

13
13

13
13








c)
230
275

4818
1282






 d)

132
33

132
33









e)
13

2
13

2





f)
113

3

113

3






g)
32
61

12
122

13
432










 h)

)()( 235212
5

235212
5






4. a)
71032

6

7411

1






b)
8410

1

608

1

14012

1









c)
21210

4

1027

3
57

2
23

1












1.60 Chứng minh các số sau đây là số nguyên:
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a)
16
66

23
2233A










b)  116
63

12
26

4
16

15B 

















c) 32
13

22323232C 





1.61 Chứng minh các số sau đây là số dương:

a) 2 3 2 3A
2 2 3 2 2 3

 
 

   

b) 23 2 3 2B
2 14 5 3 2 14 5 3

 
   

1.62 Chứng tỏ rằng các số sau là số hữu tỉ:

a) 2 2
7 5 7 5


 

b) 7 5 7 5
7 5 7 5
 


 

1.63 Các số sau đây có căn bậc hai không ?

a) 3 1 3 1A 1 : 2
2 2

    
        
   

b)
25

1
5
5

31
26B
















 :

c) 2 2 2 5 1C
3 123 3 6

   

1.64 Tìm x biết:

a) 35x25  b) 12x3 

c) 162x4  d) 10x2 

1.65 Giải các phương trình sau:

2 2 2 21 1
3 3C

2 2 2 21 1
3 3
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1. a) 2 3x 4 3x 27 3 3x   b) 3 2x 5 8x 7 18x 28  

2. a) 2x 9 3 x 3 0    b) 2x 4 2 x 2 0   

1.66 Khử mẫu của các biểu thức dưới dấu căn (giả thiết rằng các biểu thức đã cho có

nghĩa):

a)
600
1 ;

540
11 ;

50
3 ;

98
5 ;

27
31 2)( 

b)
b
aab ;

a
b

b
a ; 2b

1
b
1
 ;

b36
a9 3

;
xy
2xy3

c)
3
2 ;

5
x2 ;

x
3 ;

7
xx
2

2  ;
xy
2xy3

1.67 Trục căn thức ở mẫu của các biểu thức sau (giả thiết rằng các biểu thức đã cho có

nghĩa):

a)
10
5 ;

33
1 ;

52
5 ;

25
222  ;

yb
yby 

b)
13

3

;

13
2

;

32
32


 ;

b3
b


;
1p2

p


c)
13

3


;
710

3


;
yx

1


;
ba

ab2


.

d)
2
35  ;

325
26


;
104
5102


 ;

2263
329


 .

e)
123

1


;
235

1


.

1.68 Phân tích thành nhân tử:

a) 1aabab  b) 2233 xyyxyx 
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1.69 Giải phương trình:

a) 213x2  b) 351x  c) 322x3 

1.70 Giải các bất phương trình sau và biểu diễn nghiệm trên trục số:

a) 32x  b) 32x 

1.71 Với n là số tự nhiên, chứng minh:
n1n

1n1n




Áp dụng tính:
34

1
23

1
12

1








1.72 Cho các biểu thức :

2524
1

43
1

32
1

21
1A











  ;

24
1

3
1

2
1

1
1B  

a) Tính giá trị của A. b) Chứng minh rằng B > 8.

1.73 Rút gọn các biểu thức sau:

a)
n1n

1
43

1
32

1
21

1A











 

b)
2524

1
43

1
32

1
21

1B











 

F - Rút gọn biểu thức có chứa căn thức bậc hai

Cho x  0, y  0. Ta có các công thức biến đổi sau:

1.  2x ( x ) ;  3x x ( x )

2.   x x x( x 1)

3.   x y y x xy( x y )

4.    x y ( x y )( x y )

5.     2x 2 xy y ( x y )
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6.      3 3x x y y ( x ) ( y ) ( x y )( x xy y )

1.74 Chứng minh các đẳng thức sau:

a) 1xx
1x
1x3



 với x > 0, x  1

b) yx
xy

yxxyyx


 ))(( với x, y > 0

1.75 Rút gọn:

a) x 2 3x 3A
x x 3 3
 




với x  0

b) x x y y
B

x y





với x  0, y  0 và x  y

c) a b 2 ab a bC
a b a b

  
 

 
(với a  0, b  0, a  b)

d) ( a 1)(a ab)( a b)
D

(a b)(a a a)
  


 

(với a > 0, b  0, a  b)

e)
2

a 1 1E :
a a a a a a




  
(với a > 0)

f) x y xy xy 1
F :

x y x y x y

  
      

(với x  0, y  0, x  y)

g) x y x yG
xy y xy x xy


  

 
(với xy  0, x  y)

h)
3 3a b a bH
a ba b

 
 


(với a  0, b  0, a  b)

i)
2( x y) 4 xy x yI

x y x y
  

 
 

(với x  0, y  0, x  y)

j) x 1 x 1 x 1J : 1
x 1 x 1 x 1

     
             

(với x > 0, x  1)

k) x 1 1 2K :
x 1x 1 x x 1 x

              
(với x > 0, x  1)
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l) a 2 a 2 1L 1
a 1 a 2 a 1 a

    
           

(với a > 0, a  1)

x 1 2 x 2 5 xM
4 xx 2 x 2

 
  

 
(với x  0, x  4)

m)
2

x x y y x y
N xy

x yx y

   
       

(với x  0, y  0, x  y)

n)
2

a b b a a a b b a bO :
a b a b a b

    
         

(với a  0, b  0, a  b)

o) 2x 1 x x x 1P x
x x 1 x x 1 x 1

   
           

(với x  0, x  1)

p) x y x y x xyQ :
1 xy1 xy 1 xy

   
      

(với x > 0, y > 0, xy  1)

q)  2x x y y x y y x
R : x y

x y x y

  
      

(với x  0, y  0, x  y)

r) x 1 x 1 x x 2x 4 x 8S
x 4 x 4 x 4 x

     
       

(với x > 0, x  4)

s) x x 2x 28 x 4 x 8T
x 3 x 4 x 1 4 x

   
  

   
(với x  0, x  16

1.76 Cho 1xx29xx216 22  .

Tính 22 xx29xx216A 

1.77 Rút gọn các biểu thức sau:

a)
a
b

b
aab

b
a

 với a > 0 và b > 0

b)
81

mx4mx8m4
xx21

m 2

2





với m > 0 và x > 1

1.78 Rút gọn rồi so sánh giá trị của biểu thức sau với 1:

1a2a
1a:

1a
1

aa
1M

















 với a > 0 và a  1
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1.79 Giải các phương trình sau:

1. a) 645x9
3
4x5320x4 

b) 1x6
9
1x

2
1525x25 




c) 45x45x9
3
120x4 

d) 1x164x49x916x16  .

2. a) 1xx1 2  b) 2x4x4x2 

c) x27x2 2  d) 2x3x4x2 

e) 0x24x2  f) 1x24x4x2 

g) 1x)1x)(4x2(  h) 2x1x4x2 2  .

3. a) x459x2  b) 1x1x2 

c) 3x3x  d) x3xx2 

e) 1x1x3x2  f) 3x43x2 2 

g) 3x6xx2  h) 3x2x4x9 2  .

4. a) 54x4x 

b) 21x2x1x2x 

c) 12x67x2x42x 

d) 225x232x5x232x  .

5. a) 7x3x5x3x 22 

b) 4x5x28x5x5 22 

c) 6x3x25x3x22 22 

d) 33x3x29x3x2 22 

1.80 Chứng minh đẳng thức sau:
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2. a)
3
12x6:x6

3
x2

x
6x 








 với x > 0

b) 1
a1
a1a

a1
aa1

2
























 với a > 0 và a  1

c) a
bab2a

ba
b
ba

22

42

2 



 với a + b > 0 và b  0

1.81 Cho biểu thức:
x4
x52

2x
x2

2x
1xP













a) Rút gọn P nếu x  0 và x  4.

b) Tìm x để P = 2.

1.82 Cho biểu thức: 





























1a
2a

2a
1a:

a
1

1a
1Q

a) Chứng tỏ rằng Q xác định với a > 0, a  4 và a  1.

b) Tìm giá trị của a để Q dương.

1.83 Cho biểu thức:
6x5x

1x3
2x
1x

3x
2xQ














a) Tìm điều kiện xác định và rút gọn Q.

b) Tìm các giá trị của x để Q <  1.

c) Tìm các giá trị của x  Z sao cho 2Q  Z.

1.84 Với 3 số a, b, c không âm. Chứng minh:

cabcabcba 

Hãy mở rộng kết quả trên cho trường hợp 4 số, 5 số không âm.

G - Căn bậc ba

1. Định nghĩa:

Căn bậc ba của một số a là số x sao cho x3 = a

2. Tính chất:

a)   3 3a b a b
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b) 3 3 3ab a. b

c) Với b  0, ta có 
3

3
3

a a
b b

1.85 Tính:

a) 3 512 ; 3 729 ; 3 064,0 ; 3 216,0 ; 3 008,0 .

b) 3 343 ; 3 027,0 ; 3 331,1 ; 3 512,0 ; 3 125 .

1.86 So sánh:

a) 5 và 3 123 b) 3 65 và 3 56

c) 3 32 và 3 23 d) 33 và 3 13333

1.87 Giải các phương trình sau:

a) 5,1x3  b) 9,05x3 

1.88 Giải các bất phương trình sau và biểu diễn nghiệm trên trục số:

a) 2x3  b) 5,1x3 

1.89 Chứng minh rằng với a, b kất kỳ thì:

a) aa3 3  b)   aa
33  c) 33 3 baba 

H - Ôn tập chương 1

1.90 Tính giá trị của các biểu thức sau bằng cách biến đổi, rút gọn thích hợp:

a) 25 16 196
81 49 9

  b) 1 14 343 2 2
16 25 81

 

c) 640 34,3
567
 d) 2 221,6. 810. 11 5

1.91 Rút gọn các biểu thức sau:

a)   4,032.10238 

b) 2 20,2 ( 10) .3 2 ( 3 5)  

c)
8
1

15
8:

5
4

5
4

3
1

2
3

2
1

2
1
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d) 422 )1(5)3(2)32(2 

e) 3242)32( 2 

f) 612336615 

g)   10:50245032005 

h) 1281812226 

i)
26

4813332





j)  212:1
210

2

1027

1






















k)
232

232:)16(5





l)
13

2:
22102

62230102




m)
21139

625)62049)(625(




n) 521028521028 

o) 154)610)(154( 

p) 53)210)(35( 

1.92 Phân tích thành nhân tử (với x, y, a, b dương và a > b)

a) 3 + x + 9 – x b) xy + y x + x + 1

c) aybxbyxa  d) 22 baba 

1.93 Rút gọn rồi tính giá trị của các biểu thức sau:

a) 2a4a129a9  với a =  9

b) 4m4m
2m

m31 2 


 với m < 0
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c) a4a25a101 2  với a = 2

d) 1x6x9x4 2  với x = 3

1.94 Rút gọn các biểu thức sau:

a) A = x 2 1 10 x: x 2
x 4 2 x x 2 x 2

               

b) B =  
yx

y2
yx:xy

yx
yyxx



















c) C = x x 3 2 x x 21 :
1 x x 2 3 x x 5 x 6

     
               

d) D =
2 2a x a x2 a 2 a

x x
 

   với a > 0, x > 0.

1.95 Giải các phương trình sau:

a) x15
3
111x15x15

3
5

 b)
15
8

5x7
1x3





c) 3)1x2( 2  d) 3x48x2 

1.96 Chứng minh các đẳng thức sau:

1. a) 2 3 6 216 1 1,5
38 2 6

 
      

b) 14 7 15 5 1: 2
1 2 1 3 7 5

  
       

c) 63232 

d)
22

4 4 8
(2 5)(2 5)

 


e) 2
2
34

3
226

2
3

2
34

3
226

2
3




















2. a) a b b a 1: a b
ab a b


 


(với a, b > 0 và a  0)

b) a a a a1 1 1 a
a 1 a 1

    
              

(với a > 0 và a  1)
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c) a b a b 2b 2 b
b a2 a 2 b 2 a 2 b a b

 
  

  
(với a, b > 0 và a  b

d) a a a a1 1 1 a
a 1 a 1

    
              

(với a, b > 0 và a  b)

1.97 Tìm x nguyên để x 1
x 3



nhận giá trị nguyên.

1.98 a) Chứng tỏ: 2)24x(4x4x 

b) Tìm điều kiện xác định và rút gọn:

4x4x4x4xA 

1.99 Cho các biểu thức: 1xxA  và 1x4xB 

a) Tìm điều kiện xác định của A và B.

b) Chứng tỏ A  1 và B  5

c) Tìm x để A = 1, B = 2.

1.100 Tìm giá trị lớn nhất của biểu thức:

a) A =
1xx

1


b) B = 21xx4 2 

c) C = x6x91 2  d) D = x42x 

1.101 Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức:

a) A = 2x4x4 2  b) B = 5x4x2 2 

c) P =
21x

3x


 d) Q = x – 2 2x  .

1.102 Cho biểu thức:
2x4

1x4x4A
2




 . Chứng tỏ A = 0,5 với x  0,5.

1.103 Cho
222222 baa

b:
ba

a1
ba

aQ














 với a > b > 0

a) Rút gọn Q

b) Tìm giá trị của Q khi a = 3b.
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1.104 Cho biểu thức:
ab

abba
ba

ab4)ba(A
2 







a) Tìm điều kiện để A có nghĩa.

b) Khi A có nghĩa, chứng tỏ giá trị A không phụ thuộc vào a.

1.105 Cho biểu thức:































 x

x1
x1

1xx
x

1x

1x2Q
3

3
với x  0 và x  1

a) Rút gọn Q.

b) Tìm giá trị của x để Q = 3.

1.106 Cho biểu thức:






























x
1

x3x
1x3:

x9
9x

x3
xC với x  0 và x  9.

a) Rút gọn C

b) Tìm giá trị của x để C <  1.

1.107 Cho biểu thức: yyx5x6A 2  .

a) Phân tích biểu thức A thành nhân tử.

b) Tính giá trị của A khi 2 bx , y
3 4 7

  


.

1.108 Cho biểu thức:
21x

3xB



 .

a) Tìm điều kiện xác định của B.

b) Rút gọn B.

c) Tính giá trị của B khi x = 10 – 56

d) Tìm giá trị nhỏ nhất của B.

1.109 Cho biểu thức:
3x
xx6C




 .

a) Tìm điều kiện xác định của C.

b) Rút gọn B.
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c) Tìm giá trị lớn nhất của C.

1.110 Cho biểu thức:
1x
xx

x1x
1

x1x
1P

3










 .

a) Tìm điều kiện xác định của P.

b) Rút gọn P.

c) Tính giá trị của P khi
729

53x




d) Giải phương trình : P = 16.

1.111 Cho biểu thức: 























1xxxx
x2

1x
1:

1x
x1Q .

a) Tìm điều kiện xác định của Q.

b) Rút gọn Q.

c) Tính giá trị của Q khi x = 4 + 32

d) Giải bất phương trình : Q > 1.

1.112 Cho biểu thức: 1
a
aa2

1aa
aaA

2








 .

a) Rút gọn A.

b) Biết a > 0, hãy so sánh A vớiA

c) Tìm a để A = 2

d) Tìm giá trị nhỏ nhất của A.

1.113 Cho biểu thức: 





















 1

a1

3:a1
a1

3B
2

.

a) Tìm điều kiện xác định của B.

b) Rút gọn B.

c) Tính giá trị của B khi
32

3a




d) Tìm giá trị của a để : BB  .

1.114 Cho biểu thức:
222222 baa

b:1
ba

a

ba

aM















 .
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a) Rút gọn M.

b) Tìm giá trị của M nếu
2
3

b
a


c) Tìm điều kiện của a, b để M < 1.

1.115 Cho biểu thức:  
2
x1

1x2x
2x

1x
2xP

2

















 .

a) Tìm điều kiện xác định của P.

b) Rút gọn P.

c) Tính giá trị lớn nhất của P.

d) Chứng minh: nếu 0 < x < 1 thì P > 0.

1.116 Cho biểu thức:
x3
1x2

2x
3x

6x5x
9x2Q












 .

a) Tìm điều kiện xác định của Q.

b) Rút gọn Q.

c) Tìm các giá trị của x để Q < 1

d) Tìm x  Z sao cho Q  Z.

1.117 Cho biểu thức:

 
yx

xyyx
:

xy
yx

yx
yxQ

233

























 .

a) Tìm điều kiện xác định của Q. b) Rút gọn Q.

c) So sánh Q với Q d) Chứng minh Q  0.

1.118 Cho biểu thức:
x1
2x

2x
1x

2xx
3x9x3M












 .

a) Tìm ĐKXĐ và rút gọn M b) Tìm x  Z sao cho M  Z.

1.119 Cho biểu thức:
x3
3x2

x1
2x3

3x2x
11x15P













 .

a) Tìm điều kiện xác định của P b) Rút gọn P.

c) Giải phương trình P =
2
1 d) So sánh P với

3
2 .



35

1.120 Cho biểu thức:





































3x
3x2

2x
3x

6xx
x9:1

9x
x3xQ .

a) Tìm ĐKXĐ và rút gọn Q b) Tìm x để Q < 1.

1.121 Cho biểu thức:
1xx

2
1xx

3
1x

1M








 .

a) Rút gọn M. b) Chứng minh: M  1.

1.122 Cho biểu thức:
1xx
xx

1xx
xxN

22








 .

Hãy rút gọn A = 1 – 1xN  .

HƯỚNG DẪN GIẢI:

CHƯƠNG I: CĂN BẬC HAI – CĂN BẬC BA

A. CĂN BẬC HAI

1.1 Điền vào ô trống trong bảng sau:

x 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20

x2

Hướng dẫn giải:

x 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20

x2
12

1

14

4

16

9

25

6

22

5

25

6

28

9

32

4

36

1

40

0

1.2 Tìm căn bậc hai số học rồi suy ra căn bậc hai của các số sau:

a) 121 b) 144 c) 169 d) 225

e) 256 f) 324 g) 361 h) 400

i) 0,01 j) 0,04 k) 0,49 l) 0,64
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m) 0,25 n) 0,81 o) 0,09 p) 0,16

Hướng dẫn giải:

Số 121 144 169 225 256 324 361 400 0,01

CBH 11; -

11

12 ;-

12

13 ;-

13

15; -

15

14; -

14

18; -

18

19; -

19

20; -

20

0,1;-

0,1

CBHS

H

11 12 13 15 14 18 19 20 0,1

Số 0,04 0,49 0,64 0,25 0,81 0,09 0,16

CBH 0,2;-

0,2

0,7;-

0,7

0,8;-

0,8

0,5;-

0,5

0,9;-

0,9

0,3;-

0,3

0,4;-

0,4

CBHS

H

0,2 0,7 0,8 0,5 0,9 0,3 0,4

1.3 Tính:

a) 0,09 b) 16 c) 0,25. 0,16 d) ( 4).( 25) 

e)
25
4 f)

0405
166
,

g) 490360 ,, 

Hướng dẫn giải:

a) 0,09 0,3 b) 16 không có c) 0,25. 0,16 0,5.0,4 0,2  d)

( 4).( 25) 10  

e) 4 2
25 5

 f) 6 16 6.4 24
5.0, 25 0,04

  g) 0,36 0,49 0,6 0,7 0,1    

1.4 Trong các số sau, số nào có căn bậc hai:

a) 5 b) 1,5 c)  0,1 d) 9

Hướng dẫn giải:

a) 5 b) 1,5: Vì các số đó là các số không âm.



37

1.5 Trong các biểu thức sau, biểu thức nào có căn bậc hai:

a) (x – 4)(x – 6) + 1 b) (3 – x)(x – 5) – 4

c)  x2+ 6x – 9 d)  5x2 + 8x – 4

e) x(x – 1)(x + 1)(x + 2) + 1 f) x2 + 20x + 101

Hướng dẫn giải:

Biểu thức a; e,f có căn bậc hai vì

a) (x – 4)(x – 6) + 1= (x+5)2 0 b)(3 – x)(x – 5) – 4 = -(x2-

8x+19)<0

c)  x2+ 6x – 9= - (x-3)2 0 d)  5x2 + 8x – 4= -5.

[ 24 84( )
5 25

x   }<0

e) x(x – 1)(x + 1)(x + 2) + 1 = (x2+x-1)2 0 f) x2 + 20x + 101= (x+10)2+

1 0

1.6 So sánh hai số sau (không dùng máy tính):

a) 1 và 2 b) 2 và 3 c) 6 và 41

d) 7 và 47 e) 2 và 12  f) 1 và 3  1

g) 2 31 và 10 h) 3 và 12 i) 5 và  29

j) 2 5 và 19 k) 3 và 2 l) 32 và 23

m) 2 + 6 và 5 n) 7 – 2 2 và 4 o) 15 + 8 và

7

p) 1437  và 6– 15 q) 12617  và 99

Hướng dẫn giải:

a) 1 và 2

Vì 1 < 2 nên 1< 2

b) 2 và 3
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Vì 2 = 4 và 4 > 3 nên 2 > 3

c) 6 và 41

Vì 6 = 36 và 36 < 41nên 6 < 41

d) 7 và 47 Vì 7 = 49 và 49 < 47 nên 7 < 47

e) 2 và 12  .

Vì 2= 1+1 và 1< 2 nên 1+1 < 2 +1 . Vậy 2 < 12 

f) 1 và 3  1

Vì 1= 2 – 1 = 4 1 nên 4 1 3 1   . Vậy 1 > 3  1

g) 2 31 và 10

Vì 10 = 2. 5 = 2 25 nên 2 25 2 31 . Vậy 2 31 > 10

h) 3 và 12

Vì 3 >0 và -12 <0 nên 3 > 12

h) 5 và  29

Vì – 5 = 25 nên 25 29   . Vậy 5 >  29

i) 2 5 và 19

Vì 2 5 20 nên 19 < 20 . Vậy 2 5 > 19

k) 3 và 2 . Vì 2 = 4 nên 4 > 3 . Vậy 3 < 2

l) 32 và 23 . Vì 2 3 12 và 3 2 18 nên 12 < 18 .

Vậy 32 < 23 .

m) 2 + 6 và 5. Vì 5 = 2 +3 = 2 9 > 2 + 6 nên 2 +

6 < 5
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n) 7 – 2 2 và 4. Vì 4 = 7 – 3 = 7 9 và 7 – 2 2 7 8  nên 7 9 < 7 8 .

Vậy 7 – 2 2 > 4

o) 15+ 8 và 7

Ta có: 7 = 4+3 = 16 9 nên 15+ 8 < 16 9 . Vậy 15+ 8 < 7

p) 1437  và 6– 15

Ta có: 6– 15= 36 15 < 1437  . Vậy 1437  > 6– 15

q) 12617  và 99

1.7 Dùng kí hiệu viết nghiệm của các phương trình đưới đây, sau đó dùng máy tính

để tính chính xác nghiệm với 3 chữ số thập phân.

a) x2 = 2 b) x2 = 3 c) x2 = 3,5 d) x2 = 4,12

e) x2 = 5 f) x2 = 6 g) x2 = 2,5 h) x2 = 5

Hướng dẫn giải:

a) x2 = 2 nên x =  2

b) x2 = 3 nên x =  3

c) x2 = 3,5 nên x =  3,5

d) x2 = 4,12 nên x =  4,12

e) x2 = 5 nên x = 5

f) x2 = 6 nên x =  6

g) x2 = 2,5 nên x =  2,5

h) x2 = 5 nên x =  5

1.8 Giải các phương trình sau:

a) x2 = 25 b) x2 = 30,25 c) x2 = 5

d) x2 – 3 = 2 e) x2  5 = 0 f) x2 + 5 = 2

g) x2 = 3 h) 2x2+3 2 =2 3 i) (x – 1)2 = 1 9
16

j) x2 = (1 – 3 )2 k) x2 = 27 – 10 2 l) x2 + 2x =3 –2 3

Hướng dẫn giải:
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a) x2 = 25

=> x = 5 hoặc -5

b) x2 = 30,25

=> x = 5,5 hoặc – 5,5

c) x2 = 5

=> x = 5 hoặc - 5

d) x2 – 3 = 2

=> x2 = 3 + 2

=> x = 3 2 hoặc - 3 2

e) x2  5 = 0

=> x2 = 5

=> x = 5 hoặc - 5

f) x2 + 5 = 2

=> x2 = 2 - 5 < 0

=> x thuộc rỗng.

g) x2 = 3

=> x = 3 hoặc - 3

h) 2x2+3 2 =2 3

=> 2x2= 2 3 - 3 2 < 0

=> x thuộc rỗng.

i) (x – 1)2 = 1 9
16

=> (x – 1)2 = 25
16

=> x = 2,25 hoặc x= -0,25

j) x2 = (1 – 3 )2

=> x = 1 – 3 hoặc 3 -1

k) x2 = 27 – 10 2
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=> x = 5 – 2 hoặc 2 - 5

l) x2 + 2x =3 –2 3

=> ( x +1)2= (1 – 3 )2

=> x +1= 1 – 3 hoặc x +1= 3 -1

=> x = - 3 hoặc x = 3 - 2

1.9 Giải phương trình:

a) x = 3 b) x = 5 c) x = 0 d) x = 2

Hướng dẫn giải:

a) x = 3 ( ĐK: 0x  )

=> x = 9 (™)

b) x = 5 ( ĐK: 0x  )

=> x = 5 (™)

c) x = 0 ( ĐK: 0x  )

=> x = 0 (™)

d) x = 2( ĐK: 0x  )

=> x thuộc rỗng.

1.10 Trong các số: 27)( , 27)( , 27 ,  27)( thì số nào là căn bậc hai số học của

49 ?

Hướng dẫn giải:

Căn bậc hai số học của 49 = 27)(

1.11 Cho hai số dương a và b. Chứng minh rằng:

a) Nếu a > b thì ba  b) Nếu ba  thì a > b

Hướng dẫn giải:

a) Nếu a > b thì ba  .

Do a, b không âm và a >b nên a >0

 0a b 
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Ta có: a – b = 2 2( ) ( ) ( ).( )a b a b a b   

Vì a > b nên a – b >0. Do đó: 0a b  hay ba 

b) Nếu ba  thì a > b

Do a, b không âm và a >b nên a >0

 0a b 

Ta có: a – b = 2 2( ) ( ) ( ).( )a b a b a b   

Vì ba  nên 0a b  . Do đó: a – b > 0 nên a > b.

1.12 Cho số dương a. Chứng minh rằng:

a) Nếu a > 1 thì ba  b) Nếu a < 1 thì ba 

Hướng dẫn giải:

a) Nếu a > 1 thì 1a 

Ta có: 1= 1 . Theo KQ bài 1.11 ta có: a > b thì ba  .

 a > 1 thì 1a 

b) Nếu a < 1 thì 1a  .

Do a, b không âm và a < b nên b >0

 0a b 

Ta có: a – b = 2 2( ) ( ) ( ).( )a b a b a b   

Vì a < b nên a – b <0. Do đó: 0a b  hay a b

Vậy nếu a < b thì a b

Thay b = 1 ta có : a < 1 thì 1a  .

1.13 Cho số dương a. Chứng minh rằng:

a) Nếu a > 1 thì a > a b) Nếu a < 1 thì a < a

Hướng dẫn giải:

a) Nếu a > 1 thì a > a .

- Theo kq bài 12a có: a > 1 thì 1a  (1).

- Nhân a và hai vế (1) ta có a > a
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Vậy a > 1 thì a > a .

b) Nếu a < 1 thì a < a .

- Theo kq bài 12b có: a < 1 thì 1a  (1).

Nhân a và hai vế (1) ta có a < a

Vậy a < 1 thì a < a .

B - Căn thức bậc hai. Hằng đẳng thức 2A A

1.14 Tìm x để biểu thức sau có nghĩa:

1. a) 3x2  b) x5

c) 7x3  d) 7x3 

e)
3
x f) 5x

g) x4 h) 2x1

i)
6x

5
2 
 j) 2x

2

k)
x1

1


l)
3x

4


m) 2x4 n) 2x3

o) 1x2x2  P) 2x 2x 1  

Hướng dẫn giải

a) Biểu thức 3x2  có nghĩa khi

32x 3 0
2

x    

b) Biểu thức đã cho có nghĩa khi 5x 0 0x   

c) Biểu thức đã cho có nghĩa khi 73x 7 0
3

x    

d) Biểu thức đã cho có nghĩa khi 73x 7 0
3

x 
   

e) Biểu thức đã cho có nghĩa khi 0 0
3
x x  

f) Biểu thức đã cho có nghĩa khi 5x 0 0x  
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g) Biểu thức đã cho có nghĩa khi 4 0 4x x   

h) Biểu thức đã cho có nghĩa khi 21 0x x R   

i) Biểu thức đã cho có nghĩa khi 2

5 0
6x






Mà 2 2
2

50, 6 6 0, 0,
6

x x x x x
x


         


nên x

j) Biểu thức đã cho có nghĩa khi 2

2

2 0
0

0
xx

x

   
 

k) Biểu thức đã cho có nghĩa khi
1 0

11
1 0

xx
x

    
  

l) Biểu thức đã cho có nghĩa khi
4 0

33
3 0

xx
x

    
  

m) Biểu thức đã cho có nghĩa khi 24 0x x R   

n) Biểu thức đã cho có nghĩa khi 23 0 0x x   

o) Biểu thức đã cho có nghĩa khi  22 2 1 0 1 0x x x x R       

p) Biểu thức đã cho có nghĩa

khi    2 22 2 1 0 1 0 1 0 1x x x x x             

2. a) 5x4x2  b) 2x 2x 2 

c)
2

1
4x 12x 9 

d)
1xx

1
2 

e)
15x8x

1
2 

f)
20x7x3

1
2 

Hướng dẫn giải

a) Biểu thức đã cho có nghĩa khi

 22 24 5 0 ( 4 5) 0 2 1 0x x x x x x                

vì ta luôn có  22 1 0,x x   

b) Biểu thức đã cho có nghĩa khi  22x 2x 2 0 x 1 1 0 x R        
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c) Biểu thức đã cho có nghĩa khi  22 34x 12x 9 0 2x 3 0 x
2

       

d) Biểu thức đã cho có nghĩa khi
2

2 1 31 0 0
2 4

x x x x R          
 

e) Biểu thức đã cho có nghĩa khi  2 3
8 15 0 5 .( 3) 0

5
x

x x x x
x


         

f) Biểu thức đã cho có nghĩa khi
2

2 2 7 20 7 1913 7 20 0 3. 0 3. 0
3 3 6 12

x x x x x x R                  
   

3. a) 9x3x 2  b)
5x

12x




c) x25
9x

2
2 


d) x84x2 

e) 2x9
1x
x4



 f) 2x24x2 

Hướng dẫn giải:

a) Biểu thức đã cho có nghĩa khi

     2

3 0 3 03 0 3
3

3 3 0 3 0 39 0
x xx x

x
x x x xx
                            

b) Biểu thức đã cho có nghĩa khi

2 0 2
5 0 5

x x
x x
   

    

c) Biểu thức đã cho có nghĩa khi

2 3 39 0
5 55 2x 0
2 2

x xx
x x

           
     

4. a) ))(( 3x1x  b)
3x

4


c)
x5
x2


 d) x 1

x 2



Hướng dẫn giải

a) Biểu thức đã cho có nghĩa khi
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1 0 1
( 1)( 3) 0

3 0 3
x x

x x
x x
   

        

b) Biểu thức đã cho có nghĩa khi

4 0
33

3 0
xx

x

    
  

c) Biểu thức đã cho có nghĩa khi

2 2 50
2 55

55 0

x x
xx

xx

             

d) Biểu thức đã cho có nghĩa khi

x 1x 1 x 10
x 2x 2

x 2x 2 0 x 2

              

1.15 Tính

a) 5 42)( b)  4 63)(

c) 5 85)( d) 24040 ),(, 

e) 210 ),( f) 230 ),(

g) 231 ),( h) 2 42)( + 3 82)(

Hướng dẫn giải:

a) 4 25 ( 2) 5.2 20  

b)  364 ( 3) 4. 3 4.27 108        

c)    4 285 ( 5) 5. 5 5. 5 125     

d) 20,4 ( 0, 4) 0, 4. 0, 4 0,16      

e) 2(0,1) 0,1

f) 2( 0,3) 0,3 0,3   
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g) 2( 1,3) 1,3 1,3      

h) 4 82 ( 2) 3 ( 2) 2.4 3.16 56     

1.16 Chứng minh rằng:

a) 225549 )(  b) 25549 

c) 2747823 )(  d) 17 12 2 2 2 3  

Giải

a) Ta có:

 2 2 29 4 5 5 2. 5.2 2 ( 5 2)     

b) Thật vậy:

 29 4 5 5 5 2 5 5 2 5 5 2 5 2            

c) Ta có:
223 8 7 16 2.4. 7 7 (4 7)     

d) Ta có:

 217 12 2 2 2 3 2 2 2 2 3 2 2 2 2 3 2 2 2 2 3           

1.17 Rút gọn biểu thức:

1. a) 2(4 3 2) b) 2(2 5)

c) 224 )(  d) 23232 )( 

e) 232 )(  f) 252 )( 

g) 22 2313 )()(  h) 22 1552 )()( 

giải:

a) Ta có:
2(4 3 2) 4 3 2 3 2 4    

b) Ta có:
2(2 5) 2 5 2 5    

c) Ta có:
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2(4 2) 4 2  

d) Ta có:

22 3 (2 3) 2 3 2 3 2 3      

e) Ta có:

2(2 3) 2 3  

f) Ta có:

2(2 5) 5 2  

g) Ta có:

2 2( 3 1) ( 3 2) 3 1 2 3 1       

h) Ta có:

 2 2(2 5) ( 5 1) 5 2 5 1 1        

2. a) 6 2 5 b) 7 4 3

c) 12 6 3 d) 17 12 2

e) 22 12 2 f) 10 4 6

g)
5526

26112



 h)
53

53

53

53










giải:

a)  26 2 5 5 1 5 1    

b)  27 4 3 3 2 3 2    

c)  212 6 3 3 3 3 3    

d)  217 12 2 2 2 3 2 2 3    

e)  222 12 2 3 2 2 3 2 2    

f)  210 4 6 6 2 6 2    
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g)
 

 
 

 2

2

2 3 2 2 2 3 2 22 11 6 2 2 22 12 2 3
22. 1 5 56 2 5 5 2 1 5 5

      
    

       
 

h)

       2 3 5 2 3 5 2 5 1 4 2 5 1 43 5 3 5
5 1 5 13 5 3 5 6 2 5 6 2 5

4 2 4 22 2 2 2 10 2 2 10
5 1 5 1

       
    

    

         
 

Ta có:

 22 2 10 2 2 10 2 2 2 10     

3 5 3 5
2 2 2 10

3 5 3 5

 
   

 

3. a) 3324  b) 232611 

c) 2462611  d) 34133611 

e) 381943  )( f)
2
74728 



g)
5526

26112



 h)
53

53

53

53










giải

a) Ta có:

 24 2 3 3 3 1 3 3 1 3 1         
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b) Ta có:

 211 6 2 3 2 3 2 3 2 3 2 3 2 2 2           

c) Ta có:

       2 2
11 6 2 6 4 2 3 2 2 2 3 2 2 2 1           

d) Ta có:

 211 6 3 13 4 3 11 6 3 12 1 11 6 3 2 3 1          

e) Ta có:

      2
( 3 4) 19 8 3 3 4 4 3 3 4 4 3 16 3 13          

f)Ta có:

         2

2 7 1 1 7 7 14 7 8 2 7 68 2 7 1 7 1 7 . 3
2 4 2 2 2

   
       

g) Ta có:

 
 

 
 

2

2

2 3 2 2 3 22 11 6 2 3 3
11 5 56 2 5 5 1 5 5

     
    

    

h)

       2 3 5 2 3 5 2 5 1 4 2 5 1 43 5 3 5
5 1 5 13 5 3 5 6 2 5 6 2 5

4 2 4 22 2 2 2 10 2 2 10
5 1 5 1

       
    

    

         
 

Ta có:
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 22 2 10 2 2 10 2 2 2 10     

3 5 3 5
2 2 2 10

3 5 3 5

 
   

 

4. a) 32426  b) 3413326 

c) 34710483  d) 23 6 10 4 3 2 2  

giải:

a) ta có:

     2 2
6 2 4 2 3 6 2 1 3 6 2 3 1 4 2 3 3 1 3 1             

b) ta có:

   

     

2

2 2

6 2 3 13 4 3 6 2 3 1 2 3 6 2 3 1 2 3 6 2 4 2 3

6 2 1 3 6 2. 1 3 4 2 3 3 1 3 1

             

           

c) ta có:

   

 

2

2

3 48 10 7 4 3 3 48 10 2 3 3 48 10 2 3

3 28 10 3 3 5 3 3 5 3 5

          

         

d) ta có:

   

   

2

2

23 6 10 4 3 2 2 23 6 10 4 2 1 23 6 10 4 2 1

23 6 6 4 2 23 6 2 2 23 6 2 2 11 6 2 3 2
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5. a)
5x
5x2


 b)

2x
2x22x

2

2




Giải:

a) ta có
2 5 5

5
x x
x


 



b) ta có

 
  

2
2

2

22 2 2 2
2 22 2

xx x x
x xx x

  
 

  

1.18 Rút gọn biểu thức sau (loại bỏ dấu căn và dấu trị tuyệt đối):

1. a) x2x9 2  với x < 0 b) 2x2 với x  0

c) 22x3 )(  với x < 2 d) 2x2  5x với x < 0

e) x3x25 2  với x  0 f) 24 x3x9  với x bất kỳ

g) 2xx8164x  với x > 4

giải:

a) Ta có:
29 2 3 2x 3x 2x 5xx x x       

b) Ta có:
22 2 x 2xx  

c) Ta có:

 23 ( 2) 3. 2 3. 2 6 2xx x x      

d) Ta có:
22 5x 2 5x 2x 5x 7xx x       

e) Ta có:
225 3 5 3x 5x 3x 8xx x x     

f) Ta có:
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4 2 2 2 29 3 3 3 6x x x x x   

g) Ta có:

 224 16 8 4 4 4 4 4 4 2x 8x x x x x x x x x                 

2. a) A = a2a4a41 2  b) B = 1x29x12x4 2 

c) C =
25x10x

x5
2 

 d) D =
1x2x

1x1x
2

2




 )(

e) E =
3x

9x6x2


 f) F = 16x8xx 242 

giải:

a) Ta có:
21 4 4 2 2a 1 2a

1 2a 1 2a 1
2
1 1 2a 2a 1 4a
2

A a a a

a A

a A

      

      

      

b) Ta có:
24 12 9 2 1 2x 3 2x 1
3 2x 3 2x 1 4x 4
2
3 2x+3 2x 1 2
2

x x x

x A

x A

       

       

      

c) Ta có: đkxđ: 5x 

2

5 5
510 25

55 1
5

55 1
5

x xC
xx x

xx C
x
xx C
x

 
 

 


    



   


d) Ta có:đkxđ: 1x 
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2

2

1 1( 1) 1
12 1

11 1 1 1
1
11 1 1 1
1

x xD x x
xx x

xx D x x x
x
xx D x x x
x

 
     

 


        



           
 

e) Ta có:đkxđ: 3x 

2 36 9
3 3

33 1
3
33 1
3

xx xE
x x

xx E
x
xx E
x

 
 

 


   



    
 

f) Ta có:

 2 4 2 2 2 2 28 16 4 4 4F x x x x x x x           

1.19 Chứng tỏ: 22x24x22x )(  với x  2

Áp dụng rút gọn biểu thức sau:

4x22x4x22x  với x  2

Thật vậy

 22( 2 2) 2 2. 2. 2 2 2 2 4VP x x x x x VT           

Ta có:

 2 2 4 2 2 4 2 2 2 2 2 2 2x x x x x x x             

1.20 Rút gọn biểu thức sau (loại bỏ dấu căn và dấu trị tuyệt đối):

a) 4x4x  với x  4

b) 3x22x  với x  3

c) 1x2x1x2x  với x  1

d) x 2 x 1 x 2 x 1     với x  0

giải:
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a) Ta có:

 24 4 4 4 4 4 4 2 4 2x x x x x x            

b) Ta có:

 22 2 3 3 1 3 1 3 1x x x x x           

c) Ta có

   2 2
2 1 2 1 1 1 1 1 1 1 1 1

2 1 1 1 1 2. 1

1 2 1 1 1 1 2

C x x x x x x x x

x C x x x

x C x x

                 

         

         

d) Ta có

   2 2
D x 2 x 1 x 2 x 1 x 1 x 1 x 1 x 1

x 1 D x 1 x 1 2 x

0 x 1 D x 1 x 1 2

             

      

        


	A - Căn bậc hai
	B - Căn thức bậc hai. Hằng đẳng thức 
	C - Khai phương một tích. Nhân các căn thức bậc ha
	D - Khai phương một thương. C hia các căn thức bậc
	E - Biến đổi đơn giản căn thức bậc hai
	F - Rút gọn biểu thức có chứa căn thức bậc hai
	G - Căn bậc ba
	H - Ôn tập chương 1
	B - Căn thức bậc hai. Hằng đẳng thức 

